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©o Faga apenas cinco questoes: duas de cada tépico e a quinta do assunto que preferir;

¢ O notas serao divulgadas no endereco: www.ufpr.br/~akirilov.

Corpos Ordenados

1. Sejam a, b, c,d € Q. Mostre que:

(a) @+ bv/2 é um niimero irracional;
(b) a+bV/2=c+dV2=a=ceb=4d
2. Seja K um corpo ordenado e a,b € K. Mostre que:
(a) a*+b*=0<a=b=0;
(b) a>0&a!>0;
a+b
5
3. Sejam A, B C R conjuntos limitados e nao vazios. Defina A+ B ={a+b;a € Aeb e B}.
Mostre que:

(c) Se a,b > 0 entao Vab <

(a) A+ B ¢ limitado;
(b) sup(A+ B) =sup A + sup B.

Sequéncias de ntimeros reais

4. Seja (x,) uma sequéncia convergente com limite L # 0. Prove que:

(a) apenas um numero finito de termos desta sequéncia podem ser nulos;

(b) (x,) é uma a sequéncia limitada;
5. Defina sequéncia de Cauchy e prove que toda sequéncia de convergente é de Cauchy.

6. Sabendo que a sequéncia (a,) é limitada e lim b, = 400, mostre que lim(a, + b,) = +00.



