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Essa prova é composta de duas partes:

1.

Entregue 4 questoes resolvidas até as 21h. Faca duas questoes de topologia e duas de
limites/continuidade.

Enviar a resolugdo de todas as questoes até as 24h de 9/set (segunda-feira) para o
endereco: analise.na.reta.ufpr@gmail.com

Topologia da Reta

. Escreva a defini¢ao precisa de cada uma das afirmacoes abaixo e dé dois exemplos diferentes

para cada uma delas. E permitido usar caracterizagoes por intervalos ou sequéncias; e os
exemplos devem ter justificativas baseadas em sua definicao.

(a) b € R nao é ponto aderente ao conjunto B C R;
(b) A C R nao é um conjunto aberto;

(¢c) C' C R nao é um conjunto compacto.
Seja A C R um conjunto aberto e a € A. Prove que:

(a) a é ponto de acumulagao do conjunto A;

(b) Se lim z,, = a entdo existe ny € N tal que z,, € A, para todo n > ny.
Sejam B, Bo C R dois conjuntos fechados.

(a) Usando apenas as defini¢oes de ponto aderente e conjunto fechado,, mostre que By N By
é fechado.

(b) Sabendo que B; também é limitado, mostre que By N By é compacto.
Limites e Continuidade

Seja f : D — R uma funcao limitada, a € D" e g : D — R uma funcao tal que lim g(x) = 0.

r—a

Mostre que lim f(z)g(z) = 0.
r—a

. Escreva a definigao precisa de lim f(z) = 400. A seguir use sua defini¢do para provar que
T—a

. 1
lim — = too.
z—0 X

Seja f : R — R uma fung¢ao continua no ponto a € R e g : R — R uma fung¢ao continua no
ponto b = f(a). Prove que a fun¢ao composta g o f é continua no ponto a.

Dada f : [0,1] — [0, 1] continua, mostre que existe a € [0,1] tal que f(a) =1 — a.



