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“dt
. Considere a funcao f(z) = / - definida para x € (0, 4+00). Mostre que
1

a) f estd bem definida, é crescente e continua;
b) f(1)=0, f(z) >0,sex>1,e f(z) <0,se 0 <z < 1.

f
) f(z-y) = f(x) + f(y), para todo =,y > 0;
d) f(z") =rf(x), para todo x > 0er € Q.

@)

. Uma funcao positiva integravel f : R — R é chamada densidade de probabilidade quando

f(z)dz = 1. Neste caso, a probabilidade de ¢ estar compreendido entre a e b é

Py (t / f(x

ae” Y sex =0,

Fixado a > 0, considere a fungao f(z) =
0, se x < 0.

a) Mostre que f é uma densidade de probabilidade;
b) Calcule P(0’1)<t> e P(l,—i—oo)(t)'

. Considere a sequéncia de fungoes f, : [0,4+00) = Rn € N | definida por

fn(x) =

I.TL

1+ an’

para x = 0.

(a) Verifique que (f,,) converge simplesmente e encontre a fungao limite;

(b) Prove que (f,) ndo converge uniformemente.

n—l—l

. Considere a série de poten(:las E .T — 2)“, com x € R.
n=0

(a) Encontre o raio de convergéncia desta série;

(b) Determine o intervalo maximo de convergéncia

o0

. Suponha que lima,, = L # 0 e considere a fungao f(z) = E a,x". Mostre que:
n=0

) a série acima tem raio de convergéncia R = 1;

o g,

(c) a série do item acima também possui raio de convergéncia R = 1.

2" para todo z € (0,1);



