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Lista 3

1. Determine a equagdo da reta tangente em (p, f(p)) sendo dados:

1 _ - .
(@) {f@)=2?ep=2 o [f0=1 @ {f(m)—ﬁ @ {f(x)—x2
p=2

Esboce o gréfico de cada fung¢do acima juntamente com a reta tangente no ponto p dado.
2. Dé exemplo, por meio de um grifico, de uma fungéo f, definida e derivdvel em R, tal que f'(1) = 0.
3. Dé exemplo, por meio de um grifico, de uma fungéo f, definida e continua em R, tal que /(1) ndo exista.
4. Use as informagdes a seguir para esbogar o grifico da fungéo f no intervalo fechado [—2, 5].

e 0 grifico de f é composto por segmentos de reta fechados unidos pelas extremidades;
e 0 grifico comega no ponto (—2, 3);

e aderivada de f é a funcdo escada de gréfico

20+ 1, sex <1

et d sex>1 ndo € derivdvel em p = 1. Esboce o grifico de g.

5. Mostre que a fungéo g(x) = {

. 22 +2 sex <1
6. Sejag(x):{ 20+ 1, sex > 1.

(a) Mostre que g é derivdavel em p = 1 e calcule ¢’(1). (b) Esboce o gréfico de g.

. r+1,sex<1
7. Sejag(gc):{ et 3ser>l.

(a) Esboce o gréfico de g. (b) g é derivavel em p = 1? Por qué?

8. Calcule ¢'(x) sendo g dada por:

(a) g(z) = 2° () g(z) = % () g(z) = % (9) g(x) ==
1
(b) g(x) = 100 (d) g(z) =22 (f) 9(z) = — (h) g(z) =273



9. Seja f(x) = ¥/x. Calcule:
(a) f'(x) (b) f'(1) () f'(=32)

10. Determine a equagdo da reta tangente ao grafico de f(z) = /z no ponto de abscissa 1. Esboce os gréficos de f e da reta tangente.
11. Determine a reta que é tangente ao grafico de f(z) = 22 e paralela a reta y = 4z + 2.

12. A pardbola y = 222 — 13z + 5 tem alguma reta tangente cujo coeficiente angular seja —1? Se sim, encontre uma equagdo para a reta
e o ponto de tangéncia. Se nao tem, dé uma justificativa de por que isso acontece.

13. Determine a equagio da reta tangente ao gréafico de f(z) = e® no ponto de abscissa 0.

14. Calcule ¢'(x).
(a) g(x) =logzx (b) g(x) =logsx (¢) g(x) = log, x (d) g(z) =Inz

15. Determine a equagdo da reta tangente ao gréfico de f(x) = In x no ponto de abscissa 1. Esboce os grificos de f e da reta tangente.

2
16. Seja f(z) = 2% + =.
x

(a) Determine o ponto do grifico de f em que a reta tangente, neste ponto, seja paralela ao eixo Ozx.
(b) Esboce o gréfico de f.
17. Seja f(x) = 23 + 322 + 1.

(a) Estude o sinal de f/(z).
(b) Calcule xlirrgof(x) e xgrpoof(x).

(¢) Utilizando as informagdes acima, faga um esbogo do gréfico de f.
18. Encontre a equagio da reta normal a curva y = x> — 4x + 1 no ponto (2, 1).
19. Determine as equacdes das retas tangentes a curva y = 2> — 3z — 2 que sfio horizontais.

20. Calcule F'(x) em que F'(z) é igual a:

@ =17 () 225 (€) 504+ = @ LL
z? — x T+ Yz

21. Determine as equagdes das retas tangentes a Serpentina de Newton (cujo gréfico estd abaixo) nos pontos (0,0) e (1, 2).

22. Determine a equagdo da reta tangente ao gréfico de f(x) = sen x no ponto de abscissa 0.

23. Determine a equagdo da reta tangente ao gréifico de f(x) = tg  no ponto de abscissa 0.



24. Calcule f'(x) onde f(z) é igual a:

a) 3z% +5cosz d) z%tg z see s i r
(@) (@) z +gl (9) 3z +2 () cossecr
cos T
(®) 2+ 1 ©) tgr (h) 4secx + cotgx (k) (2* + V/x)cossecx
3 o I T +senx
() asena ) enz ez (i) 2> +3r1ga O ez
25. Calcule f/(x):
_ 2.z 1+e” z+1 Inz
(a) f(z) =a"e (d) f@@)=1—= (f) f@) = —3— (h) flz)=—~
(b) f(x)=3x+5hz . .
e , e
(¢) f(x) =¢€"cosz (e) f(z)=2%Inz + 2¢° (9) f(x):m (4) f(x):x—l—l
26. Para cada uma das funcdes abaixo, esboce seu grifico e de sua derivada.
(a) f(z)= 2|z 2?2+ 3z, sex <1
(b) flz) = 50 —1,sex>1



1. (a) y=4x—4

2. Considere, por exemplo, f(z) = (x — 1)%.
3. Considere, por exemplo, f(z) = |z — 1].

—2r—1,se —2<x <0

—1,se0<2x<1

4. f(z) =

5. Basta verificar que lim
z—=1-  x—1

6. Basta verificar que lim
z—=1- x—1

7. Nao é derivavelem z = 1, pois 1 = lim
1

1
’ _
9. () () = o
1 2
10. y = = -
Y 3x+3
1. y=4z -4

12. Sim. y = —x — 13 tangencia o gréfico da pardbola em (3, —16).

3. y=x+1.

14. (a) ¢'(z) =

15.y=o—1.
16. (1,3).

17. (a) f'(x)<0se—2<xz<0e f'(x)>0sex < —2ouzx > 0.

(b) lim f(x)=4oc0e mgrzloof(x) = -0

r—+00

1 5
18, y=—-x+ —.

19. y=0ey = —4.

20. (a) F'(z) = (;2:”1)2
(b) F'(z) =1
(C) F’(l‘) _ 15$(5; 18:;2— 15
@ P = g

21. y=4zem (0,0) ey = 2em (1,2).

22, y==x.
23. y=x.

r—2,sel<z<3
4—x,se3<x<5
g(z) —g(1)

=2eque lim gr) — )
z—1+ 1

g(w) —g(1)

x £ fim g(z) —g(1)

Gabarito da lista 3

_1..3 (d) y=x—1
() y=gzty

—g(1
= —1, ou seja, ndo existe o limite lim M
x—1 r—1

= 2. Em particular, ¢'(1) = 2.

1 —1, ou seja, ndo existe iﬂw
(&) g'(x) = - (9) ¢'(z) =1
(f) 9'(2) = _;78 (h) ¢'(z) = -3z~
a1
© F-3) = &
(©) g(x) = 3 — () o) =
(©) F(e) =5 - 10
(9) F'(x) = ga~t — za~F
(1) Pla) = 2



24. (a) f'(z) =6x — bsenx

sen z(2? 4+ 1) + 2z cosx

) 7'(2) = —L

(¢) f'(x) =senz + zcosx

(d) f'(z) =2z -tgx + 2%sec’x
, tg z — (x4 1) sec?

(© fi() =B s

_ 3senz — 3cosx

(f) f/(a) = 2 02

(sen z 4 cos )

25. (a) f'(z) = e (2 + 27)

) f@) =3+

(¢) f'(z) =e*(cosx —sen x)

2e*

(d) f'(z) = m
(e) f'(x) =2xInx + x + 2e*

322, sex >0
2. (a) f'(x) = { —3z2, sex <0

_ (secx -tgx)(3x +2) — 3secx

©) £ = oot
(h) f'(x) =4secz - tg x — cossec’x

(i) f'(z) =2z + 3(tg * + zsec? )

(j) f'(z) =senz +wcosx

(k) f'(z) = <3x2 + 2\1/5> cossecz — (z3+4/x)cossecz-cotgr

cosz(z —1)—senz(z+1)—1

0) f(a) = ’

(z — cosx)

ooy Imzt+r+1
(f) f(f)——W

<m.fu>ef[x1}2

2 +1
() f(x) =g
(i) f(z) = m

| 2243,sex <1
(b) f(x)—{ 5 sex>1



