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LISTA 2 (Sim, sdo os exercicios da prova 2): Entregar até dia 8
de fevereiro

Exercicio 1 Sejam {x,}nen € {Un}nen sequéncias de nimeros reais. Mostre que:
(a) se xn, — a e a#0, entdo existe N € N tal que x,, # 0, para todo n > N.
(b) se {xn}nen € {Un}tnen sdo convergentes, com x,, < yn, para todo n € N, entdo

lim(zy,) < lim(y,);

(c) mostre que se as séries Y T, € > yn SGo convergentes, entao Y (T, + yn) € convergente.

Exercicio 2 Uma fungdo f: R — R € dita continua num ponto p € R se satisfaz a sequinte proprie-
dade:

e Para todo € > 0, existe § > 0 tal que

[f(z) = f(p)| < €Vz €Ri[z —al <.

(a) Mostre que se f € continua em p e x, — p, entdao a sequéncia {f(xy,)} converge para f(p).

(b) Mostre que se para toda sequéncia {x,} convergente para p tivermos que {f(x,)} converge para
f(p), entao f é continua em p.

Exercicio 3 Mostre que um conjunto K C R é compacto se, e somente se, toda sequéncia {x,} C K
possut uma subsequéncia que converge para algum ponto de K.



