Aula 4 - 19_01- Espagos normados - Operadores lineares
quarta-feira, 19 de janeiro de 2022 09:16

DEFINICAO
Sejam N um espago normado e {&;};c v uma sequéncia em N.

@ Dizemos que a série EJEN & converge em N se a sequéncia das somas parciais
{251 & }nen for convergente.

@ Dizemos que a série } . & € absolutamente convergente se a série > ||| €
convergente.
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DEFINICAO
Sejam A" um espago normado e {£;};c v uma sequéncia em .
@ Dizemos que a série ZJ. cny & converge em N\ se a sequéncia das somas parciais
{3271 & }nen for convergente.

@ Dizemos que a série 3, & € absolutamente convergente se a série ). [|§]| €
convergente.
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TEOREMA
Um espago normadc_;_q\[__é__ym_;qsgago de Banach se, e somente se, toda série absolutamente
convergente em € cgnyg_:rg_gnté;
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Para 1 < p < oo temos em ¢ a base de M}nem na qual e, = {enj}jen e
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(a) Todas as normas definidas em A/ sdo equivalentes.

(b) N é completo com qualquer norma.
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(c) Qualquer subconjunto fechado e limitado de N é}compacto.
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LEMA (DE RIESZ)

Seja YW um subespago préprio e fechado de uma espago normado N. Entéo, para cada
0 €]0, 1] existe £ € N\ W com ||&|| = 1 tal que

nf [1€0 —nll = 0.
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Seja A/ um espaco normado. A bola fechada B, (0) é compacta se, e somente se, A tem
dimensao finita.
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(b) Existe C > 0 tal que || éll ClI€]l1, para todo & € ;.
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Seja T : Ni — N> um operador linear entre espagos normados. Sdo equivalentes:
\d ) ‘>) (-&' ) QKJ (@) supy,, <1 [ITn[l2 < oco.

(b) Existe C > 0 tal que ||T¢||> < C||€]|1, para todo £ € M.

(c) T é uniformemente continuo.

(d) T é continuo.

(e) T é continuo em 0.
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