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LISTA 3

Exercicio 1 Mostre que num espago reqular, um par de pontos distintos possui vizinhancas disjuntas

e fechadas.

Exercicio 2 Mostre que num espaco normal, um par de conjuntos fechados e disjuntos possui vizi-
nhangas cujos fechos sao disjuntos.

Exercicio 3 Seja p: X — Y uma funcdo continua, fechada e sobrejetiva. Mostre que se X € normal,
entio Y € normal.

Exercicio 4 Sejap: X — Y uma funcio continua, fechada e sobrejetiva tal que p~'({y}) ¢ compacto
para cada y €Y.

(a) X Hausdorff implica Y Hausdorff;
(b) X regular implica Y regular;
(¢) X localmente compacto implica Y localmente compacto;

Exercicio 5 Mostre que todo subespago fechado de um espago normal é também normal;

Exercicio 6 Considere X um espaco compacto e Hausdorff. Mostre que X € metrizdvel se, e somente
se, possut base contdvel.

Exercicio 7 Um Gs conjunto de um espaco X € um conjunto A que € igual a intersecao contdvel de
abertos de X. Mostre que num epaco Ty e 1-contdvel, todo conjunto {x} € Gs.

Exercicio 8 Seja X um espago normal. Mostre que existe uma fungao f : X — [0,1] continua, com
flx)=0parax € Ae f(x) >0 sex ¢ A se, e somente se, A é um conjunto G fechado.

Exercicio 9 Considere X um espago topoldgico.
(a) Se X é E1 e AC X, entdo A é Fy;
(b) Produto enumerdvel de Fy é Eq;
(c) Se X é By e AC X, entao A é Ey;

(d) Produto enumerdvel de Ey é Fa;

Exercicio 10 Produto de espacos requlares é um espaco regular.



