CM 095 - Analise I
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LISTA AVALIATIVA 1: Entregar dia 12 de setembro

Exercicio 1 Dada uma sequéncia de conjuntos Ay, As,... Ay, ..., considere os conjuntos
o [o.¢] o o
limsup 4,, = ﬂ <U Ai> e liminf A, = U (ﬂ Ai> )
n=1 \i=n n=1 \i=n

(a) Prove que limsup A,, é o conjunto dos elementos que pertencem a A, para uma infinidade de
valores de n;

(b) Prove que liminf A,, é o conjunto dos elementos que pertencem a todo A,, salvo para uma quan-
tidade finita de de valores de n;

Exercicio 2 Sejam A e B subconjuntos limitados e nao vazios de R e defina
A+B={a+b, Yac A e be B}
(a) Mostre que sup(A + B) = sup(A) + sup(B);
(b) Mostre que inf(A + B) = inf(A) + inf(B);
Exercicio 3 Mostre que os sequintes conjuntos sdo enumerdveis.
(a) Q
() @*=QxQ
(¢c) QF, para cada k € N. (Dica: use indugio)

Exercicio 4 Supondo que R satisfaz a propriedade do infimo, prove que R satifaz a propriedade do
supremo.



