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LISTA 5: Operadores compactos

Exercicio 1 Mostre que T : > — ¢* dado por T((x;)) = (zj/4) é compacto.

Exercicio 2 Seja T € By(H) um operador compacto. Mostre que se {e;j}jen € ortonormal, entdo
|Tej|| — 0. Vale a volta?

Exercicio 3 Seja T € By(H) um operador compacto e bijetor. Se dim(H) = oo, entdo T~ ndo é
continuo.

Exercicio 4 Seja T € By(H1,Hz). Mostre que Im(T) nao possui subespago fechado com dimensao
infinita. Em particular, se T é bijetor entao dim(Hz) < co.

Exercicio 5 Sejam T € By(H) e E um subespago fechado invariante por T. Mostre que a restrigdo
T |g € compacta.

Exercicio 6 Sejam {e;}jen base ortonormal de H e considere Py : H — Lin(e;, 1 < j < N) a
projecdo ortogonal. Podemos ter Py convergindo para I?



