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LISTA 7: Integrails duplas e triplas

1 Integrais duplas

Exercicio 1 Calcule as integrais abaizo:

(a) ffR(:E + y)dzdy, sendo R o retdngulo 0 <z <2 e0<y<1.
(b) f_ll f02 zy’dxdy.

(c) f02 f_ll zy’dxdy

(d) ffRyda:dy, sendo R o triagngulo (0,0), (1,0) e (1,1).

Exercicio 2 Seja R o retingulo 1 <z <2 e 0 <y < 1. Calcule ffRf(:z:,y)dxdy, sendo f(x,y)d
dada por:

(a) ©+2y (¢c) Vo +y (e) ee™
(b) VT +y (d) z—y (f) wsen(my)

Exercicio 3 Se f(z) e g(y) sao duas fungoes continuas nos intervalos |a,b] e [c,d], respectivametne,

entdo //Rf(;p)g(y)diﬂdy _ (/abf(l‘)dm> </Cdg(y)dy) ,

sendo R o retingulo a <x <bec<y<d.
Utilize este fato para calcular as sequintes integrais

(a) [ [pay*dady, sendo R o retingulo 1 <2 <2 e2<y<3.
(b) [ [rxcos(2y)dxdy, sendo R o retangulo 0 <z <1e—7w/4<y<m/4
(c) ffoyef”Lyzdazdy, sendo R o retdngulo —1 <x <1e0<y<3.

Exercicio 4 Inverta a ordem de integracdo nas integrais abaizo:

(@) Jo Lo dy) f(wy)de. (¢) Jy [ da] f(a.y)dy.

(6) Jy [z dy] f(x,y)de. (@) J [ Sy dv) (@, p)de.

Exercicio 5 A drea de um conjunto B pode ser calculada através de

mmz/émw

Calcule a drea da regi¢io delimiada pelos grdficos das funcées f(x) =z e g(x) = —2®+2x+1, sendo
-1 <z <1.



Exercicio 6 Se f : B C R? é uma funcdio integrdvel, com f(x,y) > 0 em B, entio o volume do
conjunto
A={(z,y,2) €R% (z,y) € Be 0<2< fla,y)}

Vol(A) = / /B F(w,y)dady.

Calcule os volumes dos conjunto abaizo.

¢ definido por

(a) A= {(acy,)ER3;O§J:§1,O§y§1 60§z§x2—|—y2}

(b)) A={(z,y,2) €ER3 0<z<1,0<y<1l e 0<z<z+2y}

(¢c) A={(z,y,2) €R} 0<2<1,0<y<1 e 0<z<aye” ¥}

(d) A={(z,y,2) €ER3 1<2<2 0<y<1 e z+y<z<ax+y+2}

Exercicio 7 Calcule [ [ /22 + y2dxdy, sendo B o tridngulo de vértices (0,0), (1,0) e (1,1).

Exercicio 8 Calcule fol Jo v/ a? + 3y*dady.

Exercicio 9 Calcule as integrais abaizo:
(a) fffR xyzdxdydz, sendo R o paralelepipedo 0 <x <2 e0<y<lel <z<2
(b) fffR V1 — 22dzdydz, sendo R o paralelepipedo 0 <2 <1e0<y<le0<z<1.
(c) fffRexzd:Edydz, sendo R dado por 0 <z <2e0<y<zrel<z<l1.
(d) [ [ [rzdedydz, sendo R dado por0<x<2e0<y<lex+y<z<z+y+l.
(b) fffR V1 — 22dzdydz, sendo R o paralelepipedo 0 <z <1e0<y<ze0<z<].

(c) fffRexzd:Edydz, sendo R dado por 0 <z <2e0<y<zel<z<l1.



